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Identiteettejd kuvien avulla
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Tehtavi 10.
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Tehtivi 11. Millaisen identiteetin seuraavista kuvioista voi paitelld nelisluvuille 12, 22,
32, ..., seki kolmioluvuille 1, 1 +2, 1 + 2 + 3, ... 2 Millaisen identiteetin voisi sitten johtaa
nelididen summille 12, 12 +22, 12 +22 + 32, ...2

H

Tehtdvd 12. Kuvassa alla on 1-sdarmadisistd kuutioista koostuva 2-sdrméinen kuutio, 2-
sdrmadisistd kuutioista koostuva 6-sdrméinen kuutio, ja 3-sdrmdisistd kuutioista koostu-
va 12-sdrmdinen kuutio. Miti voit pditelld kuvioista, kun tiedetdin, ettd positiivisille ko-
konaisluvuille n pétee

nn+1))?
13+23+33+...+n3=(¥) ?




Tehtivi 13. Millainen identiteetti pdtee seuraavien kuvioiden perusteella?

12 12 22 12 22 32
12|14 1214 22-12 12|14 ] 22-12
32-(12+2%)
22 24 22 24
32 34

Miten voi laskea viidensien potenssien summan 1° +2° +...+n°, missi 7 on positiivinen
kokonaisluku, timén identiteetin avulla, kun tiedimme jo, ettd jokaiselle positiiviselle
kokonaisluvulle n pétee

n n 2 2
Z€2=n(n+1)(2n+1) ja Z€3= n“(n+1) 2
=1 6 =1 4

Tehtédvi 14. Millainen identiteetti pitee seuraavien kuvioiden perusteella?

12 12 22 12 22 32
1 1[13] 22 1{13] 221
2. 2. 32.(1+2
2 %] 2 (%] (1+2)
3]3-(12+2?%) 33

Miten voi laskea neljinsien potenssien summan 1% +2% +...+ n*, missi n on positiivinen
kokonaisluku, tdmén identiteetin avulla, kun tieddmme jo, ettd jokaiselle positiiviselle
kokonaisluvulle n pétee

B n(n+1)(2n+1)?
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