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3 pistettä 

1. Kuinka paljon on 12 + 23 + 34 + 45 + 56 + 67 + 78 + 89? 

A) 389 B) 396 C) 404 D) 405 
E) ei mikään 

edellisistä 
 

Ratkaisu: 12 + 23 + 34 + 45 + 56 + 67 + 78 + 89 

= (12 + 89) + (23 + 78) + (34 + 67) + (45 + 56) 

= 101 + 101 + 101 + 101 

= 4 Ā 101 

= 404 

2. Kuinka monta symmetria-akselia kuviolla on? 

 

A) 0 B) 1 C) 2 D) 4 E) äärettömän monta 
 

Ratkaisu: Symmetria-akselit on piirretty kuvaan.  
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3. Lelukenguruita pakataan kuljetusta varten kuution muotoisiin laatikoihin. Jokaisessa laatikossa on yksi 

kenguru. Suureen kuution muotoiseen pahvilaatikkoon mahtuu juuri ja juuri kahdeksan tällaista 

kengurulaatikkoa. Kuinka monta kengurulaatikkoa on suuren pahvilaatikon pohjalla?  

A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 5 

Ratkaisu: Laatikoita on pohjalla neljä.  

 
 

4. Eleonoora piirtää säännöllisen kuusikulmion kuusi kärkeä ja yhdistää 

sitten saamiaan pisteitä geometriseksi kuvioksi. Kuvio ei voi olla  

 

A) puolisuunnikas B) suorakulmainen kolmio C) neliö 

D) viisikulmio E) tylppäkulmainen kolmio  

Ratkaisu: Vaihtoehdot A, B, D ja E voidaan piirtää, ja yksi vaihtoehto on oikein, joten vastaus on C. 

 
 

5. Työmiehellä oli aluksi tietty määrä halkoja. Sahattuaan 53 halkoa poikki hän laski halkojen määrän 

kasvaneen seitsemäänkymmeneenkahteen. Kuinka monta halkoja oli alun perin? 

A) 17 B) 18 C) 19 D) 20 E) 21 

Ratkaisu: Halkojen määrä kasvoi jokaisella sahauksella yhdellä, joten halkoja oli alun perin 

195372 =- . 
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6. Laatikossa on seitsemän palikkaa, kukin kooltaan 3 cm × 1 cm. 

Laatikon koko on 5 cm × 5 cm. Onko mahdollista liuôuttaa palikoita 

laatikon pohjaa pitkin niin, että tilaa on vielä yhdelle palikalle? Jos on, 

niin kuinka montaa palikkaa pitää vähintään liikuttaa?  

 

A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 E) ei ole mahdollista 

Ratkaisu: Vasemmalla ylhäällä oleva palikka on ainoa joka mahtuu liikkumaan. Siirretään sitä ensin. 

Sen jälkeen ainoat liikuteltavissa olevat palikat ovat ylhäällä keskellä oleva palikka ja sen alla oleva 

palikka. Siirretään niitä. Oikealla ylhäällä olevan palikan viereen tulee tilaa uudelle palikalle. 

 
 

 

7. Iso neliö jaetaan neljään pienempään, keskenään 

yhtä suureen neliöön. Kaikki pienet neliöt maalataan 

keltaisiksi tai punaisiksi. Kuinka monella eri tavalla 

iso neliö voidaan värittää? (Väritykset ovat 

samanlaiset, jos toista kiertämällä voidaan saada 

toinen.)   

A) 5 B) 6 C) 7 D) 8 E) 9 

Ratkaisu: Vaihtoehdot on piirretty.  

 

4 pistettä 

8. Isoäiti leipoi lapsenlapsilleen kakun. Valitettavasti hän unohti, tuleeko lapsenlapsia käymään kolme, 

viisi vai kuusi. Hän haluaa varmistaa, että jokainen lapsi saa yhtä paljon kakkua. Varautuakseen kaikkiin 

mahdollisuuksiin hän leikkaa kakun 

A) 12 palaan B) 15 palaan C) 18 palaan D) 24 palaan E) 30 palaan 

Ratkaisu: Palojen määrän on oltava jaollinen luvuilla 3, 5 ja 6. 12, 18 ja 24 eivät ole jaollisia luvulla 5 

eikä 15 ole jaollinen luvulla 6. 30 on jaollinen kaikilla kolmella luvulla. 
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9. Mikä seuraavista on pienin positiivinen kaksinumeroinen luku, joka ei ole kolmen eri yksinumeroisen 

luvun summa? 

A) 10 B) 15 C) 23 D) 25 E) 28 

Ratkaisu: Suurin kolmen eri yksinumeroisen luvun summa on 7 + 8 + 9 = 24 ja pienin kolmen positiivisen 

yksinumeroisen luvun summa 1 + 2 + 3 = 6 < 10. Summaa voidaan pienentää 24:stä yhdellä 

pienentämällä yhtä yhteenlaskettavista yhdellä, joten kaikki kaksinumeroiset luvut luvusta 10 lukuun 24 

voidaan esittää kolmen eri yksinumeroisen luvun summana. Vastaus on siis 25. 

10. Kati ompelee lyhyitä nauhoja peräkkäin kiinni toisiinsa pitkäksi nauhaksi. Kolmen lyhyen nauhan 

yhdistämiseen kuluu 18 minuuttia. Kuinka monta minuuttia Kati tarvitsee todella pitkän nauhan 

tekemiseen kuudesta lyhyestä nauhasta? 

A) 27 min B) 30 min C) 36 min D) 45 min E) 60 min 

Ratkaisu: Kolmen nauhan yhdistämiseksi pitää tehdä kaksi 

òyhdistªmisoperaatiotaò, joten yhteen yhdistªmiseen kuluu  

18 min : 2 = 9 min. Kuuden nauhan yhdistämiseen pitää tehdä viisi 

yhdistªmisoperaatiota, joten aikaa kuluu 5 Ā 9 min = 45 min. 
 

11. Nelikulmiossa ABCD on AD = BC, ÏDAC = 50º, 

ÏDCA = 65º, ÏACB = 70º (katso kuva). Kuinka suuri kulma 

ABC on?  

 

A) 50º B) 55º C) 60º D) 65º E) ei voi laskea näillä tiedoilla 

Ratkaisu: ÏADC = 180° - 50° - 65° = 65° = ÏDCA, joten kolmio ADC on tasakylkinen ja AC = AD. Nyt 

myös kolmio ABC on tasakylkinen, joten sen kantakulmat ÏCBA = ÏBAC. Kolmiosta ABC saadaan yhtälö 

2ÏABC + 70° = 180°, josta ÏABC = 55°. 
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12. Andrea on kietonut köyttä puupalasen ympärille. Hän kääntää puupalasen nuolen mukaisesti 

nähdäkseen puupalan toisen puolen.  

 
 Etupuoli 

Mitä hän näkee kääntämisen jälkeen? 

A)  
B)  

C)  

D)  
E)  

 

Ratkaisu: Kuvaan on merkitty punaisella puunpalasen taakse jäävät köyden osat. Puunpalasta 

käännettäessä ne peilautuvat vihreällä piirretyn suoran suhteen, jolloin saadaan vaihtoehto B. 
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13. Mikä on pienin määrä suoria, joilla taso voidaan jakaa tasan viiteen osaan? 

A) 3 B) 4 C) 5 D) 6 E) ei mikään edellisistä 

 

Ratkaisu: Neljällä suoralla tason jakaminen viiteen osaan onnistuu kuvan mukaisesti. Kolme suoraa 

voidaan piirtää joko siten, että ne ovat kaikki yhdensuuntaisia, siten että niistä kaksi on yhdensuuntaisia 

tai siten, että niistä mitkään kaksi eivät ole yhdensuuntaisia. Kuvista nähdään, että kolmella 

yhdensuuntaisella suoralla saadaan taso jaettua neljään osaan, mutta jos yksi suorista ei ole kahden muun 

kanssa yhdensuuntainen, niin taso jakaantuu vähintään kuuteen osaan. Siis kolme suoraa ei riitä, mutta 

neljä riittää. 

14. Jos a ï 1 = b + 2 = c ï 3 = d + 4 = e ï 5, niin mikä luvuista a, b, c, d ja e on suurin? 

A) a B) b C) c D) d E) e 
 

Ratkaisu: edcba =+=+=+=+ 9274 , joten luku e on suurin. 

 
5 pistettä 

15. Kuviossa ympyröiden sisällä on yhdeksän aluetta. Sijoita kokonaisluvut 1 ï 9 alueisiin siten, että 

kussakin alueessa on täsmälleen yksi luku, ja jokaisen ympyrän sisällä olevien lukujen summa on 11.  

 

Mikä luku tulee alueeseen, jossa on kysymysmerkki? 

A) 5 B) 6 C) 7 D) 8 E) 9 
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Ratkaisu: 

1) 1 + 2 + é + 9 = 45 ja 5 Ā 11 = 55, joten 2 kertaa laskettavien lukujen summan on oltava 10 = 1 + 2 + 

3 + 4, joten 2 kertaa laskettavat luvut ovat 1, 2, 3 ja 4. 

2) Luvun 9 on oltava reunassa, koska muuten tarvittaisiin kaksi ykköstä. Siten luku 2 tulee luvun 9 kanssa 

samaan ympyrään. Ratkaisu alkaa siis näin (voi alkaa myös toisesta reunasta): 

 

3) Luvut 3 ja 4 eivät voi olla vierekkäisissä kahteen kertaan laskettavissa alueissa, koska muuten niiden 

väliin tarvittaisiin toinen luku 4. Siten luvun 1 paikka tiedetään: 

 

4) Lukujen 3 ja 4 paikoille on kaksi vaihtoehtoa, joista toinen osoittautuu mahdottomaksi. Toinen ja sen 

peilikuva keskimmäisen ympyrän keskeltä kulkevan pystyakselin suhteen ovat ainoat ratkaisut. 

 

16. Paperisuikale taitetaan kolmesti kahtia ja avataan sitten takaisin suoraksi, jolloin taitokset jäävät 

näkyviin. Mikä seuraavista paperisuikaleista ei voi olla taiteltu tällä tavalla? 
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Ratkaisu: Kun paperisuikale taitetaan keskeltä kahtia, on taitoksen vasemmalla puolella olevien ylöspäin 

suuntautuvien taitosten suuntauduttava oikealla puolella alaspäin, ja vastaavasti vasemmalla alaspäin 

olevien taitosten oltava oikealla ylöspäin. Kuvassa samanvärisillä nuolilla merkityt taitokset menevät 

päällekkäin. 

 
 

Ensimmäinen taitos onnistuu siis kaikilla paperisuikaleilla. Ensimmäisen taitoksen jälkeen suikaleet 

näyttävät tältä (peitä oikea puoli edellisestä kuvasta): 

 
 

Kuvasta nähdään, että kohdan paperin D suikaletta ei ole voitu taitella tehtävässä selitetyllä tavalla. 

 

17. Jokaiseen kahdeksastatoista kortista kirjoitetaan joko luku 4 tai 5. Kun kaikki korteissa olevat luvut 

lasketaan yhteen, saadaan luvulla 17 jaollinen summa. Kuinka monessa kortissa on luku 4?  

A) 4:ssä B) 5:ssä C) 6:ssa D) 7:ssä E) 9:ssä 

Ratkaisu: Summan pienin mahdollinen arvo on 18 Ā 4 = 72 ja suurin 18 Ā 5 = 90. Summaa voidaan 

pienentää yhdellä vaihtamalla yksi viitonen neloseksi, joten kaikki kokonaislukusummat väliltä 72é90 

ovat mahdollisia. Nªistª luvulla 17 jaollinen on vain 85 = 17 Ā 5. Summa on siis 85 eli viittª pienempi kuin 

90, joten viittä korttia lukuun ottamatta kaikki kortit ovat viitosia. Nelosia on siis viisi. 

18. Kokonaisluvut yhdestä kymmeneen kirjoitetaan taululle. Luokan oppilaat pelaavat seuraavaa peliä: 

yksi oppilas poistaa kaksi luvuista ja kirjoittaa niiden tilalle luvun, joka on yhtä pienempi kuin juuri 

poistettujen lukujen summa. Sitten toinen oppilas poistaa kaksi luvuista ja kirjoittaa niiden tilalle luvun, 

joka on yhtä pienempi kuin juuri poistettujen lukujen summa jne. Peli jatkuu, kunnes taululla on enää yksi 

luku. Viimeinen luku on  

A) pienempi kuin 11 B) 11 C) 46 D) suurempi kuin 46 
E) ei mikään 

edellisistä 
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Ratkaisu: Taululla olevien lukujen summa on aluksi 

1 + 2 + 3 + é + 10 = (1 + 9) + (2 + 8) + (3 + 7) + (4 + 6) + 5 + 10 = 55. 

Kun kaksi lukua poistetaan ja niiden summa yhdellä vähennettynä kirjoitetaan tilalle, niin sekä lukujen 

määrä että summa pienenee yhdellä. Lukuja on aluksi 10 kpl, joten kun yhdeksän oppilasta on käynyt 

taululla, on lukuja enää yksi jäljellä. Lukujen summa on tuolloin 55 ï 9 = 46, eli ainoa luku on 46. 

19. Kylässä on vain kelmejä ja ritareita. Ritareiden jokainen lause on totta ja kelmien jokainen lause on 

valetta. Eräässä kylän talossa on ihmisiä, ja kolme heistä puhuu seuraavasti: 

1) Ensimmäinen sanoo: ñTªssª talossa on korkeintaan kolme ihmistä. Kaikki talossa olijat ovat kelmejª.ò 

2) Toinen sanoo: ñTªssª talossa on korkeintaan neljä ihmistä. Kaikki talossa olijat eivät ole kelmejª.ò  

3) Kolmas sanoo: ñTªssª talossa on viisi ihmistä. Kolme talossa olijoista on kelmejª.ò 

Kuinka monta ihmistä talossa on, ja kuinka moni heistä on kelmi? 

A) 3 ihmistä, 1 kelmi B) 4 ihmistä, 1 kelmi C) 4 ihmistä, 2 kelmiä 

D) 5 ihmistä, 2 kelmiä E) 5 ihmistä, 3 kelmiä  

Ratkaisu: tapa 1.  

Jos ensimmäinen puhuja on ritari, niin hänen sanomansa lauseet ovat tosia, joten kaikki talossa olijat ovat 

kelmejä, joten hän on itsekin kelmi, mikä on ristiriitaista. Siis ensimmäinen puhuja on kelmi. Siten talossa 

on vähintään neljä ihmistä eivätkä he kaikki ole kelmejä. 

Koska kaikki talossa olijat eivät ole kelmejä, niin toinen puhuja on ritari. Siten talossa on korkeintaan 

neljä ihmistä. Koska talossa on vähintään neljä ja korkeintaan neljä ihmistä, niin talossa on tasan neljä 

ihmistä. 

Koska talossa on tasan neljä ihmistä, niin kolmas puhuja valehtelee, joten hän on kelmi. Koska 

ensimmäinen ja kolmas puhuja ovat kelmejä, niin kelmejä on vähintään kaksi. Koska kolmas puhuja on 

kelmi, niin hän valehtelee, joten kelmien määrä ei ole kolme. Toisaalta tiedetään, etteivät kaikki talossa 

olijat ole kelmejä, joten kelmejä on tasan kaksi. 

Ratkaisu: tapa 2. Käydään vaihtoehdot läpi yksi kerrallaan. 

A) Ainoa puhuja, jonka väite sopii tämän vaihtoehdon kanssa yhteen, on henkilö 2. Siis kelmejä on kaksi, 

mikä on ristiriitaista, koska kelmejä piti olla yksi. Tämä vaihtoehto ei ole mahdollinen. 

B) Ainoa puhuja, jonka väite sopii tämän kanssa yhteen, on henkilö 2. Siis kelmejä on kaksi, mikä on 

ristiriitaista, koska kelmejä piti olla yksi. Tämä vaihtoehto ei ole mahdollinen. 

C) Ainoa puhuja, jonka väite sopii tämän kanssa yhteen, on henkilö 2, hän on siis ritari. Siis henkilöt 1 ja 

3 ovat kelmejä, ja huoneessa on lisäksi henkilö 4, joka on ritari. Mitään ristiriitaa ei ole. 

D) Väite on ristiriidassa kaikkien kolmen puhujien väitteiden kanssa, joten kaikki kolme puhujaa ovat 

kelmejä. Tämä on ristiriita, sillä kelmejä piti olla kaksi. 

E) Ainoa puhuja, jonka väite sopii tämän vaihtoehdon kanssa yhteen, on henkilö 3. Siis henkilö 2 on kelmi, 

joten hän valehtelee, joten kaikki talossa olevat henkilöt ovat kelmejä, mikä on ristiriitaista, koska kelmejä 

piti olla kolme. 
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20. Kengurulla on suuri määrä pieniä 1 × 1 × 1 -kuutioita, joiden sivun pituus on 1. Jokainen pieni kuutio 

on värjätty yhdellä värillä. Kenguru haluaa tehdä 27 pienestä kuutiosta sellaisen ison 3 × 3 × 3 -kuution, 

jossa kaikki kuutiot, joilla on yhteinen kärki, ovat erivärisiä. Kuinka montaa eri väriä isoon kuutioon 

vähintään tulee? 

A) 6 B) 8 C) 9 D) 12 E) 27 

Ratkaisu: Kuvat osoittavat, että 8 väriä riittää. Todistetaan seuraavaksi, että pienempi määrä ei riitä. 

Värjätään ensin pohjan yhdestä nurkasta yksi kuutio esim. punaiseksi. Tämän kuution kanssa on pohjalla 

kosketuksissa kolme kuutiota, joten ne on kaikki värjättävä eri väreillä. Pohjaan tarvitaan siis vähintään 

neljä eri väriä. Koska keskikorkeudella olevat, edellä mainittujen yläpuolella olevat kuutiot on värjättävä 

erivärisiksi kuin pohjalla olevat, tarvitaan vähintään neljä väriä lisää. Siis värejä tarvitaan ainakin 8. 

 

21. Suuri tasasivuinen kolmio koostuu 36 pienestä tasasivuisesta 

kolmiosta, joista kunkin pinta-ala on 1 cm
2
. Laske kolmion ABC pinta-

ala. 

 

A) 11 cm
2
 B) 12 cm

2
 C) 15 cm

2
 D) 9 cm

2
 E) 10 cm

2
 

Ratkaisu: Kolmion kukin sivun on eri suunnikkaan lävistäjä, kuten 

kuvaan on merkitty. Kukin sivu puolittaa yhden suunnikkaista, joten 

kolmion ala on puolet suunnikkaiden kokonaisalasta eli  

pienen kolmion alaa. 

 

 
 

 


